
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 الجزء

01 

 : النّاجحين قاموس في ...

ينا  ع   تنُطقُ  يمة  ز  ه  الهاءُ   



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 مضمون البـــــــــــــــاقة

 -جداهامة  - الاحتمالاتنحو  تفصيليةمحطة  -1

 توامي عمر للأستاذ -

 -محطة شاملة  -معلومات ثمينة  -2

 { 2020} من السلسلة الفضية نور الدين عيساوي  للأستاذ

 محمد علالو للأستاذ الاحتمالات في مركزةدروس باقة  -3

 حـــاقة محمد للأستاذ الاحتمالاتأهم المعلومات في  -4

  كتاب المراجعة النهائيةمن  الاحتمالاتات حول مقتطف -5

عبعوب محمد للأستاذ الاحتمالات المختصر المفيد في  -6  

 توامي عمر للأستاذ - الاحتمالاتنحو  شاملةحصيلة  -7
. .. 

 المغرب الشقيق دولة من الاحتمالات في هدية ممتازة-8

  مرابطي سفيان للأستاذ

 

  

 

 

 



 

 

، و للعلم أنه تم نشر نحو الاحتمالات في سجل المراجعة الشاملة ...  أيها التلاميذ الشرفاء

و لتجنب عناء البحث و استغلالا للوقت سنضع لكم ذلك في   سابقا  أهم المعلومات نحوها 

تتضمن جزء نظري خاص بالدروس و الأفكار الأولية ثم  بعناية ةباقات ثمينة مدروس

التحضير الجيد  جزء ثاني تطبيقي خاص بالتمارين المرفقة بالحلول النموذجية من أجل

 ...نحو امتحان شهادة البكالوريا 

أحيطكم علما  أن الأغلب في هذا المحور يحبذ الدخول في التمارين مع ..  أيها الشرفاء

الحل دون وضع وقت معتبر نحو الجزء النظري الخاص بالمفاهيم الأولية ، و لهذا 

أنصحكم بعدم إهمال هذا الجزء و تدوين أهم المعلومات منه لكسب قاعدة أولية من شأنها 

 .الدَّرَجاتْ رفع أبراج الاستعداد الفكري إلى أعلى 

له حصة تنقيط في امتحان  ببساطة تذكروا أنَّ  أيها الشرفاء لا تتجاهلوا هذا المحور ؛؛

هذا ما  ،لهذه المادة دون أن ننسى تأثير المعامل  نقاط ... ( ، 05أو 04شهادة البكالوريا ) 

 . نيل علامتها الكاملة دون نقصانل   و تحفيزيا   يمنحه تشويقا  

يمكنكم الاستفادة  *تقني رياضي  +علوم تجريبية + رياضيات  * ؛؛ نحو جموع تلاميذ

  توازنا نحو الجزء التطبيقي بكل بقاستغلالها للمضي ح   أحسنوا% ، 100من هذه الباقة بنسبة 

 

من  الأستاذ مرابطي سفيانالمقدمة من طرف  بالنسبة للهدية الممتازة

حسب المقرر في المنهاج الخاص يمكنكم الاستفادة منها ..   المغرب الشقيق

 .  .. بوطننا الحبيب

 لمن يهمه الأمر طبعا  ... عتبر إضافة معلوماتية ثمينة ... و ت

 تذكروا أن ؛؛ ...

 أصعب الأمور بدايتها ، تحملوا و انطلقوا دون تردد

 الوقت كافٍ و شافٍ لتحطيم كل القيود و المضي حقبا نحو الامتياز

 ألم السقوطتعب المراجعة أفضل من 

 



 

 

 

  خاص بالشعب العلمية
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 محطة تفصيلية ثمينة

 الاحتمالات تحت المجهر

  الإنجاز عدو الخوف:  أن   ... تذكروا
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
 

 

 

 

ABC 

16 

 123456 

 
   1,2,3,4,5,6 

 6 6 

 7  

 7  1,2,3,4,5,6 

 مصطلاحات :  
    
A  A  
A    A  
A   A  
A B  AB  
A B  AB  

A B   AB  
A  A  

 
 

10110 
1 
2A"" 

3B"3" 

4A BA BAB 

 

 

1 1,2,3,4,5,6,7,8,9,10 

2110A 2,4,6,8,10A 

33110B 3,6,9B  

 

 
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4A B" 3"  6A B  

A B" 3"  2,3,4,6,8,9,10A B  

AA  1, 3 ,5 ,7 ,9A  

BB3  1, 2 ,4 ,5 ,7 ,8 ,10B   
  

 عاملي عدد طبيعي غير معدوم :



 

 

 

12! 2 1 2   

23! 3 2 1 6    

35! 5 4 3 2 1 120      

416! 16 15 14 13 12 11 10!       

En1np1p 

 القوائم :  



 

 

 1;2;3;4E  

 1;2 2;1E 

 2 ;3;2E 

  
 1;2;3E  

 E 

  
  

 3n 2p 23 9 

                   1;1 , 1;2 , 1;3 , 2;1 , 2;2 , 2;3 , 3;1 , 3;2 , 3;3 

 

7174 
4 

 ؟  
 

pEpE 

pn 

 02 

  

 03 

0! 11! 1 

n 

n!n   ! 1 2 .... 2 1n n n n        
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 

  
44747 2401 

 

PF3 

   

 
  

332 8 

E

                ; ; , ; ; , ; ; , ; ; , ; ; , ; ; , ; ; , ; ;E P P P P P F P F P F P P P F F F P F F F P F F F 

 

 الترتيبات :  



 

 

 

 1;2;3;4E  

 1;3 3;1E 

 3;1;33 
  

 1;2;3;4E  

 E 

  
  

4E

2
4 4 3 12A   

 
2
4

4! 4! 4 3 2 1 24 12
2! 2 1 24 2 !

A   
    


 

 12;13;14;21;23;24;31;32;34;41;42;43. 

  

6 

 ؟  
  

36 


 

3
6

6! 6 5 4 120
6 3 !

A     


 

  

  

 04 

  

pEn  

p
nA      1 2 .... 1p

nA n n n n p         


 

!
!

p
n

nA
n p




n p 

 05 

  

 06 

  
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 التبديلات :  



 

E3 

 3E 

  
  

33E3! 3 2 6   

  
 

110 

  

  
  

1010! 10 9 ... 2 1 3628800      
 
 التوفيقات :  



 

 

 

 

 

71744 

 ؟ 

 

  
447
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4
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  

 
5 4! 

4!  3 2 1  
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 
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 
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
 

 

 

 

 

 

14x 62x  

25 5x y 10x y 

 
 

1 
6

6 6
6

0

2 2
p

p p p

p

x C x






  

4p 
 

4 6 4 2
6

6! 6 5 4!2 2
4! 6 4 !

C   
  

 4!
22 60

2
 


 

4x 62x 60 

2        
10 10

1010 10 10
10 10

0 0

1
p p

p pp p p p p

p p

x y x y C x y C x y
 

 

 

         

5p      55
10

10! 10 9 8 7 6 5!1 1
5! 10 5 !

C     
     

 5!
252

5 4 3 2 1
 

    
 

5 5x y 10x y252 

  

 قانون الاحتمال :  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ABCAB

BC؟ 

 1 2, , ... , ne e e 1e2ene 

PieiP1 i n 1 2 ... 1iP P P    

 

ne  2e 1e  

nP  2P 1P P 

 

P 

 1, 2, ... ,i n0 1iP  

A P A 

 
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abn 
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0
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p
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 

   2P A P B   2P B P C   4P A P C 

      1P A P B P C        4 2 1P C P C P C   7 1P C   1
7

P C  

  4
7

P A   2
7

P C  

 

 تساوي الاحتمال :  
  

 

 

 

  
  
  
  
 خواص الاحتمالات :  

  

A  0 1P A  

   0P   

   1P   

AA    1P A P A  

AB A B        P A B P A P B  

AB        P A B P A P B P A B    

A B    P A P B 

 

 

 

616 

6123 

 ؟ 

 

 

 

  

 

 

 1 2, , ... , ne e e  

1 2
1... nP P P
n

    

An  mP A
n

  A
P A 


 

 

 

 

1 2 ... 1nP P P     1P    0P   
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 

            11 2 3 4 5 6
6

P P P P P P      

1  11
6

P  

2  2 12
6 3

P   

3  3 13
6 2

P   

 
9414357289 

 

A»« 


B» « 

C» « 


D» « 

  P A P B P C P D P A P C P A B P A C P A C 

 
 

A4  4
9

P A B3  3
9

P B  

C4  4
9

P C D2  2
9

P D  

    1P A P A   41
9

P A    5
9

P A  

AA 

     P A P B P D   3 2
9 9

P A    5
9

P A  

    1P C P C   41
9

P C    5
9

P C  

CC 

  5
9

P A  

A B» « P A B  

A C» «  2
9

P A C  

       P A C P A P C P A C      4 4 2
9 9 9

P A C     6 2
9 3

P A C   

 

 

 

 
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 


 قانون الاحتمال المتغير العشوائي و :  

  
  
  

 

 

  
  
 

FP 

X 
1 

2X 

 

 

1        , ; , ; , ; ,F F F P P F P P 4 
2 0 ,1, 2X  

 0X 1  10
4

P X   

 1X 2  2 11
4 2

P X    

 2X 1  12
4

P X   

 

 

  

  الأمل الرياضياتي ، التباين ، الانحراف المعياري لمتغير عشوائي:  
  
  
  

 

 

 

 
 

 2 1 0 ix 

1 
1
4

 
2
4

 
1
4

  iP X x 

 

XIX 1 2, , ..., nI x x x 

iP»Xix


"iX x 

XIixI iP X x 

 nx  2x 1x ix 

1 nP  2P 1P  iP X x 

 
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  

X E X   
0

n

i i
i

E X x P x


 

X V X      2

0

n

i i
i

V X x E X P x


  

X X   X V X  

 
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 3P X x

 
 

 

 

  
  
 

X 

1 3P X x 

2X 

 

1 

       1 2 3 4 1P X x P X x P X x P X x        3
1 3 1 1

10 10 10
P X x     

 3
1 1
2

P X x   3
11
2

P X x   3
1
2

P X x  
2 

   
4

0
i i

i

E X x P x


         1 1 2 2 3 3 4 4E X x P x x P x x P x x P x    

  1 3 1 12 3 0 1
10 10 2 10

E X                  
       

  2 9 1 6
10 10 10 10

E X 
     3

5
E X 

 

      2

0

n

i i
i

V X x E X P x


  

                     2 2 2 2
1 1 2 2 3 3 4 4V X x E X P x x E X P x x E X P x x E X P x        

 
2 2 2 23 1 3 3 3 1 3 12 3 0 1

5 10 5 10 5 2 5 10
V X                       

       
 

  169 1 144 3 9 1 64 1
25 10 25 10 25 2 25 10

V X          710 71
250 25

V X   

   X V X   71
25

X   71
5

X  

 

 
x12112

7911135 
1x 

24x ؟ 

 

1 0 3 2 ix 

1
10

 ? 
3

10
 

1
10

  iP X x 
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 E XixiP E Xx 

 E X 

   0E X  

   0E X  

   0E X  

 

  
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 

 
 

1  0E X X 

 2 ,3 ,8X x x x    

 2X x 6  6 12
12 2

P X x    

 3X x 79113  3 13
12 4

P X x    

 8X x 1353  3 18
12 4

P X x    

 

 

 

 

  0E X      1 1 12 3 8 0
2 4 4

x x x     
15 0
4

x 
15 3,75
4

x DA  

2  3,75E X x 4x   0, 25E X   

  0E X  

 
 

  الاحتمالات الشرطية:  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

8 x 3 x 2 x X 
1
4

 
1
4

 
1
2

  P X 

  

PAB  0P A  

BA AP B \P B A 

   
 A

p A B
P B

P A



 

   1A AP B P B  

A B     
 

 
 

0A

P A B P
P B

P A P A


  


 

A B   
 

 
 

1A

P A B P A
P B

P A P A
  


 

     AP A B P A P B ABAB 

     BP A B P B P A ABBA

       A A BP A B C P A P B P C    ABC 

ABC 

 
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 

10110 

A»«B»6« 

  P A P B P A B AP B BP A 

 

 1, 2 , 3 ,4 ,5 ,6 , 7 ,8 , 9,10  

 2,4 ,6 ,8 ,10A5  5 1
10 2

P A   

 7 ,8 ,9 ,10B 4  4 2
10 5

P B   

 8,10A B 2  2 1
10 5

P A B   

   
 

1
25

1 5
2

A

p A B
P B

P A
  


  2

5AP B  

   
 

1
15

2 2
5

B

p A B
P A

P B
  


  1

2BP A  

 
 

85%50%45%

 

1 

2 

3 

 

 

A»«B»« 

   85
100

P A  

   50
100

P B  

   45
100

P A B  

1 BP A   
 B

P A B
P A

P B



 

 
45

45 9100
50 50 10

100

BP A     9
10BP A  

 

 18 

  

 19 

  
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2 AP B   
 A

P A B
P B

P A



 

 
45

45 9100
85 85 17

100

AP B     9
17AP B  

3 B
P A 

 
 B

P A B
P A

P B



 

 A B     P A B P A P A B   

  85 45 40 2
100 100 100 5

P A B     

 B   1P B P B   50 50 11
100 100 2

P B     

 
2
5
1
2

B
P A   4

5BP A  

 

10532 

 

1 

2 

 

 

A»« 

B» « 

C» « 

1 P A B C  

       A A BP A B C P A P B P C      5 3 2
10 9 8

P A B C      1
24

P A B C   

2D 

6 

            , , ; , , ; , , ; , , ; , , ; , ,R B V R V B V B R V R B V R B V B R 

   6P D P A B C     6 1
24 4

P D   

 

 

56 

1R»«1B»« 

2R»«2B» « 

1 
 

 20 

  

 21 
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
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
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 

2 

3 

4 

 

 

1     
11 2 1 2

5 6 30
11 10 110RP R B P R P B     1 2

3
11

P R B  

2     
11 2 1 2

6 5 30
11 10 110BP B R P B P R     1 2

3
11

P B R  

3   1 2 1 2
3 3
11 11

P R B P B R      1 2 1 2
6
11

P R B P B R   

4           
1 11 2 1 2 1 2 1 2

5 4 6 5 20 30 50
11 10 11 10 110 110 110R BP R R P B B P R P R P B P B             

   1 2 1 2
5
11

P R R P B B   

  
 و دستور الاحتمالات الكلية  تجزئة مجموعة:  
  
  
  
  
  
  
  
  
 

  
16 

A»«B»4«C»« 
1 

2ABC 
3 2, 3 ,4 ,6E  

 
1 1, 2 , 3 ,4 ,5 ,6  

 

1A2AnA 

 

iji jA A  1 1 ... nA A A    iA   

1A
2A

nA



AAAA 

B   B A B A B    

A BA B      P B P A B P A B   

         A AP B P A P B P A P B    

1A2AnAB 
       1 2 ... nP B P A B P A B P A B      

             
1 21 2 ...

nA A n AP B P A P B P A P B P A P B       

A A

B



A B A B

1A
2A

nA



B

1A B

2A B

nA B

  
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 
2 2, 3 ,5A 4B  1, 6C  

A B  A C B C ABC 

A B C    

ABC 
ABC 

3  2, 3 ,4 ,6E 4  4 2
6 3

P E   

ABCE 

             A B CP E P A P E P B P E P C P E      

       P E P A E P B E P C E     

 2 , 3A E  4B E  6C E   2
6

P A E   1
6

P B E   1
6

P C E  

  2 1 1 4
6 6 6 6

P E      4 2
6 3

P E   

 
 


  الحوادث المستقلة:



 

 

 

 

 

16 1, 3 ,5A 3,6B  1,4 ,5C  

1ABC 

2 P A B P A C P B C 

3ABC 

 

 

1  3 1
6 2

P A    2 1
6 3

P B    3 1
6 2

P C   

2 3A B  1,5A C  3B C  

  1
6

P A B   2 1
6 3

P A C    1
6

P B C  

3    1 1 1
2 3 6

P A P B        P A B P A P B AB 

    1 1 1
2 2 4

P A P C        P A C P A P C AC 

    1 1 1
3 2 6

P B P C        P B C P B P C BC 

  0P A    AP B P B 

ABAB 

ABAB 

 

AB     P A B P A P B  
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 

 

AB 

1AB2AB3AB 

 

 

1A B A A B       P A B P A P A B   

       P A B P A P A P B  AB 

     1P A B P A P B        P A B P A P B 


AB 

2B A B B A       P B A P B P B A   

       P B A P B P B P A  AB 

     1P B A P B P A        P B A P B P A BA 

3   P A B P A B     1P A B P A B   



     
       
       
     

   

1

1

1

1 1

1 1

P A P B P A B

P A P B P A P B

P A P B P A P B

P A P B P A

P A P B

     
      

    

     

         



 

 

     P A B P A P B 


AB 

 


2
3


4
7

 

A»«B»« 

AB 

11P44P 

22P55P 

33P 

 
 

1 1P P A B     1
2 4
3 7

P P A P B    1
8
21

P  

2 2P P A B     2
2 4 21
3 7 3

P P A P B        
 

3


7
 2

2
7

P  

3 3P P A B     3
2 4 11 1
3 7 3

P P A P B             
   

3


7
 3

1
7

P  

4   4P P A B P A B          4P P A P B P A P B    

  
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 4
2 3 1 4 6 4
3 7 3 7 21 21

P       4
10
21

P  

5 5P P A B       5P P A P B P A B    

 5
2 4 8 14 12 8
3 7 21 21

P  
    5

18
21

P  

 

  المتغيرات العشوائية المستقلة:


 

 

 

 

 

FP 

X»F«Y»F« 

 XY 

 
 

 , , , , , , ,PPP PPF PFP FPP PFF FPF FFP FFF  
 

X
 1 ,P F  

 

Y 2 , , ,PP PF FP FF  

   1 1
1 1 1
2 4 8

P x P y    1 1x y PPP 1 1
1
8

P x y  

     1 1 1 1P x y P x P y 1x1y 

   1 2
1 1 1
2 2 4

P x P y    1 2 ,x y PPF PFP 1 2
2 1
8 4

P x y   

     1 2 1 2P x y P x P y 1x2y 

   1 3
1 1 1
2 4 8

P x P y    1 3x y PFF 1 3
1
8

P x y  

     1 3 1 3P x y P x P y 1x3y 

   2 1
1 1 1
2 4 8

P x P y    2 1x y FPP 2 1
1
8

P x y  

     2 1 2 1P x y P x P y 2x1y 

   2 2
1 1 1
2 2 4

P x P y    2 2 ,x y FPF FFP 2 2
2 1
8 4

P x y   

     2 2 2 2P x y P x P y 2x2y 

   2 3
1 1 1
2 4 8

P x P y    2 3x y FFF 2 3
1
8

P x y  

     2 3 2 3P x y P x P y 2x3y 

X Y 

2 1x  1 0x  X 
1
2

 
1
2

  P X 

3 2y  2 1y  1 0y  Y 
1
4

 
2 1
4 2
 

1
4

  P Y 

XY 

1x2xnxX1y2ymyY 

XY iX x jY y1 i n 1 j m  
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 باقة معلوماتية مركزة

 الاحتمالات تحت المجهر

 : النّاجحين قاموس في ...

ينا  ع   تنُطقُ  يمة  ز  ه  الهاءُ   
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I )الاحتًالات انًتساوٌة عهى يجًىعة يُتهٍه  : 

 : انتجستة انعشىائٍة. 1

 ٚرٌه  ،لا ٠ّىٓ اٌحغُ أٞ ِٕٙب ع١زحمك (ِخبسط)ٔمٛي لٓ رغشثخ أٔٙب لشٛائ١خ ئرا وبٔذ رإدٞ ئٌٝ ٔزبئظ ِّىٕخ     
 اٌششٚغرىشاس اٌزغشثخ ظّٓ ٔفظ  لٕذ        

 :  يجًىعة الإيكاٍَات .2

 .١ٌٙب ثبٌشِض ا ٚٔشِض ، (ِغّٛلخ اٌّخبسط) الإِىب١ٔبداٌّّىٕخ، ِغّٛلخرغّٝ ِغّٛلخ اٌّخبسط أٚ إٌزبئظ       

  :أيخهة            

  لشٛائ١خ ِغّٛلخ ئِىب١ٔبرٙب ٚاحذح، رغشثخرغشثخ ئٌمبء لؽمخ ٔمذ٠خ ِشح ٟ٘:  ;P F 

  ئِىب١ٔبرٙب لشٛائ١خ، ِغّٛلخ رغشثخ ٚاحذح، ٟ٘رغشثخ سِٟ حغش ٔشد ِشح ٟ٘: 1;2;3;4;5;6 

  ئِىب١ٔبرٙب ٟ٘لشٛائ١خ، ِغّٛلخرغشثخ ئٌمبء لؽمز١ٓ ٔمذ٠ز١ٓ ِزّبصٍز١ٓ ِشر١ٓ ِززب١ٌز١ٓ ٟ٘ رغشثخ  :

                                            ; ; ; ; ; ; ;P P P F F P F F
 

  ئِىب١ٔبرٙب ٟ٘لشٛائ١خ، ِغّٛلخرغشثخ ئٌمبء لؽمز١ٓ ٔمذ٠ز١ٓ ِزّبصٍز١ٓ فٟ آْ ٚاحذ ٟ٘ رغشثخ  :

                                               ; ; ; ; ;P P P F F F 

 :  انحادحة.3

 A ِٓ ، حبدصخ  ِٓ ِغّٛلخ الإِىب١ٔبد Aرغّٝ وً ِغّٛلخ عضئ١خ       

 :يخال          

:  ٌذ٠ٕب ٚاحذح،   فٟ رغشثخ ئٌمبء حغش ٔشد ِشح      

     1A، حبدصخ أ١ٌٚخ   حبدصخ اٌحصٛي لٍٝ اٌشلُ ٚاحذ ٟ٘ٚ

  2;4;6A حبدصخ اٌحصٛي لٍٝ سلُ صٚعٟ ، ٚ ٟ٘ حبدصخ ِشوجخ 

 : خىاص انحىادث. 4
 ْ ِٓ ِغّٛلخ الإِىب١ٔبد ٞ حبدصذA ٚ B ٔمزجش             

A اٌحبدصخ .أ            B:ٟ٘ اٌحبدصخ A ٚ B 

A اٌحبدصخ.ة          B : اٌحبدصخ ٟ٘A ٚأ B 

  اٌّغّٛلخ اٌغضئ١خ ِٓ ٟ٘ A ٚ اٌزٟ ٔشِض ئ١ٌٙب ثبٌشِضAاٌحبدصخ اٌّمبوغخ ٌٍحبدصخ:اٌّمبوغخ اٌحذاصخ .ـط        

  . Aٚاٌزٟ لا رعُ لٕبصش                    

ٟ٘ اٌحبدصخ الأو١ذح   ِغّٛلخ الإِىب١ٔبد : اٌحبدصخ الأو١ذح .د        

 ٟ٘ اٌحبدصخ اٌّغزح١ٍخ اٌّغّٛلخ اٌخب١ٌخ:  اٌحبدصخ اٌّغزح١ٍخ .ٚ        

A أّٔٙب غ١ش ِزلائّز١ٓ ئرا ٚ فمػ ئرا وبْ AٚB ٔمٛي لٓ حبدصز١ٓ . ٘ـ          B  

A ئرا وبْغئرا ٚفكِزمبوغز١ٓ AٚB ٔمٛي لٓ حبدصز١ٓ .     ٚ      B  ٚ A B  

. فٟ رغشثخ سِٟ حغش ٔشد ِشح ٚاحذح     :يخال           

:  ٟ٘ "  ـٙٛس سلُ صٚعٟ"A اٌحبدصخ .أ              2;4;6A 

:    ٟ٘ " ـٙٛس سلُ فشدٞ"B اٌحبدصخ ا.ة  1;3;5B  

C :ٟ٘ حبدصخ ِغزح١ٍخ ،أٞ أْ "6 ـٙٛس لذد أوجش رّبِب ِٓ " Cاٌّغّٛلخ . ـط             

A  اٌحبدصخ. د  B " ٟحبدصخ ِغزح١ٍخ ٚ ثبٌزبٌٟ"ْ ٚاحذآ ـٙٛس سلُ فشدٞ ٚ سلُ صٚعٟ ف ٟ٘ AٚB ٓغ١ش ِزلائّز١ 

A ٌحبدصخا   .٘ـ          B" ٟاٌحبدصخ الأو١ذح " ـٙٛس سلُ فشدٞ أٚ سلُ صٚع ٟ٘ ،  ْأٞ أ :A B  

ِزمبوغز١ٓ AٚB ٠ٕزظ أْ حبدصز١ٓ . ٚ٘ـ.ِٓ د            

 :الاحتًال قاَىٌ . 5

  ٔمزجش         1 2 3; ;...;w w w (ِغّٛلخ اٌّخبسط) رغشثخ لشٛائ١خ ئِىب١ٔبدِغّٛلخ 

ِك ip ثمذد حم١مٟ iwِٓ (ِخشط  )لبْٔٛ احزّبي رغشثخ لشٛائ١خ ٘ٛ ئسفبق وً ئِىب١ٔخ     1;2;3;...;i n 

 ملخص الدزس و تطبيقات  



 

92 
 

1:   ح١ش                   2 3 ... 1np p p p     أي أن  :
1

1
i n

i

i

p




 

  اٌّغّٛلخ  احزّبي ِمشف لPٍٝ ٚٔمٛي أPْرغشثخ لشٛائ١خ ثبٌشِض  ٔشِض ئٌٝ لبْٔٛ احزّبي      

 : ًَرجة تجستة عشىائٍة.  6

 ِمشف لٍٝ P ٚلبْٔٛ احزّبيّٔزعخ رغشثخ لشٛائ١خ ٠مٕٟ ئسفبلٙب ثّغّٛلخ ئِىب١ٔبد       

٠ٚزُ لبدح رٍخ١ص إٌّزعخ ظّٓ عذٚي         

   : أيخهة         

: فٟ رغشثخ ئٌمبء لؽمخ ٔمذ٠خ ِزضٔخ ِشح ٚاحذح - 1             

 

 

 

: فٟ رغشثخ سِٟ حغش ٔشد ِزضْ ِشح ٚاحذح -  2            

 

 

 

   

 : تجربة إلقاء قطعتيه وقديتيه متماثلتيه مرتيه متتاليتيه فٟ - 3           

 

 

 

 

 :تجربة إلقاء قطعتيه وقديتيه متماثلتيه في آن واحد فٟ - 4          
 

 

 

 

0: أي أٌ 1 يىجة ٌكىٌ أصغس أو ٌساوي ip  كم عدد  :  1 َتٍجة          1ip يٍ أجم   1;2;3;...;i n 

 و ٌسيز نهرا انعدد تانسيزAٌساوي يجًىع احتًالات انحىادث الأونٍة نهحادحة Aاحتًال حادحة  :   2َتٍجة  P A 

 :تساوي الاحتًال   .7

  .الاحزّبي ٔمٛي لٕذ رغشثخ لشٛائ١خ أٔٙب ِزغب٠ٚخ الاحزّبي لٕذِب ٠ىْٛ ٌىً اٌحٛادس الأ١ٌٚخ ٔفظ   

 .ٚٔمٛي أْ لبْٔٛ الاحزّبي ِزغبٚٞ اٌزٛص٠ك         

:   يثسهُة .  8

 ٔمزجش       1 2 3; ;...;w w w رغشثخ لشٛائ١خ ،ئِىب١ٔبدِغّٛلخ P ٍِٝمشف ل. 

:  فً حانة تساوي احتًال       

 ً : ح١ش ip ٌٗ احزّبي iw ِخشط (ئِىب١ٔخ )و
1

ip
n

 ِك nلذد لٕبصش اٌّغّٛلخ ٛ٘   

  ئرا وبٔذA ِٓ حبدصخ ُرعm 0 :ثح١ش لٕصشا m n  ْفا ،   : 
m

P A
n

 

 : أٚ                          
𝐀 لذداٌحبلاد اٌّلائّخ   ٌٍحبدصخ   

 لذداٌحبلاد اٌّّىٕخ  ٌٍحبدصخ 
  =  P 𝑨  

:  يخال     

 اٌٍْٛ،لا ٔفشق ث١ٕٙب ثبٌٍّظ  عٛداء ٚ صلاصخ ِٕٙب ْحّشاء اٌٍٛ أسثمخ ِٕٙب وشاد، 7ٜ     ٠حزٛٞ و١ظ لً 

. ٌٍىشح اٌغٛداء N ٚ اٌحّشاء اٌٌٍٍْٛىشح Rٔغحت لشٛائ١ب وشح ٚاحذح ٚ ٔغغً ٌٛٔٙب ح١ش ٔشِض ثـ  (1

 اٌٍْٛ  حّشاء أحغت احزّبي عحت وشح . أ           

   F(ٗاٌٛع)    P  (اٌفٙش)  iw 

                0,5       0,5 ip 

6 5 4 3   2   1 iw 

1

6
 

1

6
 

1

6
 

1

6
   

1

6
  

1

6
 ip 

 ;F P  ;F P   ;FP   ;P P iw 

1

4
 

1

4
  

1

4
  

1

4
 ip 

 F;F   ;FP   ;P P iw 

1

3
  

1

3
  

1

3
 ip 
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احزّبي عحت وشح عٛداء اٌٍْٛ أحغت .           ة

  4 ئٌٝ 2 اٌٍْٛ ِٓاٌغٛداء ٚ اٌىشاد 4 ئ1ٌٝ ِْٓاٌحّشاء اٌٍٛٔمَٛ ا٢ْ ثزشل١ُ اٌىشاد  (2

 ِٓ اٌى١ظ  ٚٔغحت لشٛائ١ب وشح ٚاحذح           

  رحًّ سلُ فشدٞ أحغت احزّبي عحت وشح . أ           

 رحًّ سلُ صٚعٟ احزّبي عحت وشح أحغت .           ة

ثزٛـ١ف اٌمبْٔٛ       :انجىاب        
m

P A
n

ٚأ 
A عددالحالات الملائمة   للحادثة   

 عددالحالات الممكىة  للحادثة 
  =  P 𝐴  ٔغذ  : 

٘ٛ  " عحت وشح عٛداء اٌٍْٛ" A   حبدصخاحزّبي اي .  أ (1 
4

7
P A   

٘ٛ  "عحت وشح ث١عبء اٌٍْٛ " B   حبدصخاحزّبي اي .ة      
3

7
P B   

: لٕذ رشل١ُ اٌىشاد رصجح ِغّٛلخ الإِىب١ٔبد وّب ٠ٍٟ  (2 3 3 41 22 4; ; ; ; ; ;R R R R N N N
 

      
٘ٛ  "رحًّ سلُ فشدٞ عحت وشح " C   حبدصخاحزّبي اي. أ 

3

7
P C 

 

    
  

٘ٛ  "رحًّ سلُ صٚعٟ عحت وشح " D   حبدصخاحزّبي اي. ة 
4

7
P C 

 
 :  خىاص قاَىٌ الاحتًال .9

       1 2 3; ;...;w w w  ِٚغّٛلخ ئِىب١ٔبد رغشثخ لشٛائ١خ P ٍٝاحزّبي ِمشف ل  

Aِٓ  : ِٓ أعً وً حبدصخ  (1 0 1P A  

  : ٌذ٠ٕب (2  1P   ٚ    0P   

:   ، فاْ Aاٌحبدصخ اٌّمبوغخ ٌٍحبدصخ A : دئرا وبْ(  3   1P A P A   

 : فاْ  ،  ِٓ  حبدصز١ٓ و١ف١ز١ٓ A ٚ B: ئرا وبٔذ (4       P A B P A P B P A B     

: ، فاْ ِٓ  حبدصز١ٓ غ١ش ِزلائّزA ٚ Bٓ١: وبٔذئرا  (5     P A B P A P B  

: ، فبْ B عضء ِٓ اٌحبدصخ Aاٌحبدصخ : ئرا وبٔذ (5   P A P B
 

       
:  وّب ٠ٍٟ Bثبٌمٛدح ئٌٝ اٌّضبي اٌغبثك فإٔب ٠ّىٓ حغبة احزّبي اٌحبدصخ : يخال        

4 3
1 1

7 7
P B P A     

     
  ِزمبوغز١ٓ B وA لأْ اٌحبدصز١ٓ              

 
II  )ًانًتغٍس انعشىائ  : 

 :  تعسٌف .أ

 xٔبرظ لٓ رغشثخ لشٛائ١خ،لذدا حم١م١ب (ِخشط  ) رشفك ثىً ئِىب١ٔخ اٌزٟداٌخ٘ٛ اي اٌّمشف لٍٝ Xاٌّزغ١ش اٌمشٛائٟ

  ٟٔشِض لبدح ٌّغّٛلخ ل١ُ  اٌّزغ١ش اٌمشٛائX ثبٌشِض  X  . ٔىزت ٚ:    1 2; ;...; nX x x x  

 اٌحبدصخ: X ٠أخز اٌم١ّخ ix٠شِض ٌٙب ثبٌشِض iX x  ِك 1;2;3;...;i n 

  ٔشِض لاحزّبي اٌحبدصخ iX x ثبٌشِض  iP X x ِك 1;2;3;...;i n 

  : قاَىٌ احتًال انًتغٍس انعشىائً .ب
اٌّغّٛلخ اٌّمشفخ لٍٝ f٘ٛ اٌذاٌخXلبْٔٛ احزّبي اٌّزغ١ش لشٛائٟ      X   

ixِٓٚ اٌزٟ رشفك ثىً ل١ّخ       X  
اٌمذد  iP X x 

 : الأيم انسٌاضٍاتً . جـ

      Xُ1  ِزغ١ش لشٛائٟ ٠أخز اٌم١ 2; ;...; nx x x  ح١ش ،:  i iP X x p  ِك  1;2;3;...;i n 

 ِك ix اٌٛعػ اٌحغبثٟ ٌٍم١ُ Xٛ٘الأًِ أٌش٠بظ١برٟ ٌٍّزغ١ش     1;2;3;...;i n ٗالأًِ أٌش٠بظ١برٟ ٌٍّزغ١ش : أٚ ل١ٍ X 
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 ٘ٛاٌمذد اٌحم١مٟ E Xح١ش :  

1

i n

i i

i

E X x p




 ْأٞ أ:          1 1 2 2 ... n nE X x p x p x p                

 : انتثاٌٍ و الاَحساف انًعٍازي . د

   : ٘ٛ اٌمذد اٌحم١مٟ اٌّٛعت ٚاٌّمشف ثـ Xٌٍّزغ١ش اٌمشٛائٟ  اٌزجب٠ٓ  -   

         2

1

i n

i i

i

V x E X p




     ٚأ:   
22

1

i n

i i

i

V x p E X




 
   
 
 

V  ٘ٛ اٌمذد اٌحم١مٟ اٌّٛعتXالأحشاف اٌّم١بسٞ ٌٍّزغ١ش اٌمشٛائٟ  -      

III  ) (انتستٍثات و انتىفٍقات- انقىائى) و تىظٍفه فً حساب الاحتًالات انعد :  
  : انقىائى- 1

:  تعسٌف انقائًة .أ

n:  لٕصش ح١ش n ِغّٛلخ رعُ Eٔمزجش        

وً لٕصش ِٓ اٌشىً      1 2; ;...; pa a a  ِكia Eٛ٘  لبئّخ راد p لٕصش ِٓ ِغّٛلخ راد n لٕصش 

لذد ؼج١مٟ غ١ش ِمذَٚ ٚ p          ح١ش 1;2;3;...;i n 

:   عدد انقىائى  .   ب

:  لٕصش ٘ٛ n لٕصش ِٓ ِغّٛلخ راد pلذد اٌمٛائُ راد          
pn

 
:   انتستٍثات-2

  :تعسٌف انتستٍثة .أ

n:  لٕصش ح١ش n ِغّٛلخ رعُ Eٔمزجش 
 

وً لٕصش ِٓ اٌشىً 1 2; ;...; pa a a  ِكia Eِك iaِٓ لٕبصش E، ِٕٝضٕٝ ٘ٛ رشر١جخ راد   ِخزٍفخ ِضr 

p لٕصش ح١ش nلٕصش ِٓ ِغّٛلخ راد      ٠1حمك r n   ٚ 1;2;3;...;i n 

   :عدد انتستٍثات .ب

:   لٕصش،ثبٌشِض n لٕصش ِٓ ِغّٛلخ راد rٔشِض ٌمذد اٌزشر١جبد راد   
r

nA ٚأ rnP . ٌذ٠ٕب ٚ :

1: ثّب أْ        r n ْفا ،ٖ : 

 اخز١بس ٌٍمٕصش الأٚي ِٓ اٌزشر١جخ  n        ٠ٛعذ

:  اخز١بس ٌٍمٕصش الأٚي ،ٕ٘بن n   ٌىً            1n اخز١بس ٌٍمٕصش اٌضبٟٔ ِٓ اٌزشر١جخ  

  ٚ ٌىً     1n ٕ٘بن اخز١بس ٌٍمٕصش اٌضبٟٔ ِٓ اٌزشر١جخ ،  2nاٌزشر١جخ لاخز١بس اٌمٕصش اٌضبٌش ِٓ  

 ،ٕ٘بن  r، فّٓ اعً اخز١بس ٌٍمٕصش......    ٚ٘ىزا  1n r   ٌٟاخز١بس ٌٍمٕصش اٌّٛا

: ٚثبعزمّبي ِجذأ اٌغذاء ، ٔغذ أْ لذد اٌزشر١جبد ٘ٛ         1 2 ... 1rnP n n n n p         

n :كانإذا    :يلاحظة            r 0:  ،فإنrnP  

  : عايهً عدد طثٍعً- 3

 :  تعسٌف عايهً عدد طثٍعً  . أ

        n ٍِٟلذد ؼج١مٟ ، لب nاٌمذد اٌؽج١مٟ اٌزٞ ٔشِض ئ١ٌٗ ثبٌشِض ٛ٘ !nٚ ٍٟاٌّمشف وّب ٠ :  

0! 1

! n 1 !n n




  
 

     

!1  :يخال      1 0! 1       ،2! 2 1! 2   ،3! 3 2! 3 2 6      ،4! 4 3! 4 6 24     

 :يثسهُة.ة

  :  غ١ش ِمذnَٚ   ِٓ أعً وً لذد ؼج١مٟ      ! 1 2 ... 2 1n n n n        

!4        :يخال          4 3 2 1 24          ،6! 6 5 4 3 2 1 720       
 



 

95 
 

  : خاصٍة .جـ   
1، ح١ش r ِٓ أعً وً لذد ؼج١مnٟ ِٓ أعً وً لذد ؼج١مٟ      r n  

                                                 ! 1 2 ... 1 !n n n n n r n r          
 

!10.      أ  :يخال         10 9 8!   ٚ10  أ! 10 9 7 6 5!      

  . ة
10! 10 9 7 6!

10 9 8 7 5040
6! 6!

  
      ،    

.  عـ
12! 12 11 10 9 7 6!

12 11 3 2 7 5544
6! 4! 6! 4!

    
      

 
 

!: حراز مه الخلط بيه :   ملاحظة هامة        n 1 !n    و  n 1 !n  

: قاَىٌ أخس نعدد انتستٍثات  .د

٠1حمك rٚ ِٓ أعً وً لذد ؼج١مٟ ، غ١ش ِمذnَِٚٓ أعً وً لذد ؼج١مٟ :  أْ     ثّب    r n    

       ! 1 2 ... 1 !n n n n n r n r            ِٓٚ  :     
 

!
1 2 ... 1

!

n
n n n n r

n r
        


     

1 ئرا وبْ:        ٚ ل١ٍٗ r n  ،ْفا:
 

!

!
r

n
nP

n r



 

 :  انتىفٍقات -4

 :تعسٌف . أ

n:  لٕصش ح١ش n ِغّٛلخ رعُ Eٔمزجش        .

0: ، ح١ش  لٕصشn ِٓ ِغّٛلخ رادلٕصشrرٛف١مخ راد  لٕصشا ،rٟ٘رعA ِٓEُوً ِغّٛلخ عضئ١خ     r n   
 : يخال              

           ; ;E a b c.اٌزٛف١مبد راد لٕصش٠ٓ ِٓ لٕبصشE اٌّغّٛلبد ٟ٘     ; , ; , ;b c a c a b 

 :  عدد انتىفٍقات .ب

rٔشِض ٌمذد اٌزٛف١مبد راد         rnC ثبٌشِض  لٕصشn ِٓ ِغّٛلخ رادلٕصش 
 

0، ح١ش r        ِٓ أعً وً لذد ؼج١مٟ r n :  
!

r! ( )!
r

n
nC

n r


 
 

n :كانإذا    :   يلاحظة              r 0:  ،فإنrnC 
 

:  خىاص . و

0:  ح١شnٚ p ِٓ أعً وً لذد٠ٓ ؼج١م١١ٓ.  أ  pnٌذ٠ٕب  :
pn

n

p

n CC  

11:  ح١شnٚ pِٓ أعً وً لذد٠ٓ ؼج١م١١ٓ . ة  pn1:  ٌذ٠ٕب

11



  p

n

p

n

p

n CCC 
p

nC1

1

p

nC 

1

p

nC 

 :يخهج تاسكال

 

        

 

 

 

 

 :دستىز حُائً انحد .٘ـ

    a ٚ b ْلذداْ ؼج١م١ب  ,nٟ1لذد ؼج١مnٌذ٠ٕب  :

6 5 4 3 2 1 0 
p 
n 

      1 0 

     1 1 1 

    1 2 1 2 

   1 3 3 1 3 

  1 4 6 4 1 4 

 1 5 10 10 5 1 5 

1 6 15 20 15 6 1 6 
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1 1

0

( ) .....
n

n p n p p n n n

n n

p

a b C a b a C a b b 



       

 :  أحغت اٌّغّٛل١ٓ      :يخال
k

0

1
 

3

n
k

n

k

A C



n-k

k
0

3
 

2

n
k

n

k

B C


 

 :ثزٛـ١ف دعزٛس صٕبئٟ اٌحذ ٔغذ :  انجىاب

  ٌذ٠ٕب: 
0

1 1
(1 ) 1

3 3

kn
n kn k

n

k

C




 
   

 
 ِٕٗٚ ، : 

4

3
 
𝑛

=
k

0

1
 

3

n
k

n

k

A C


 

  ٌذ٠ٕب: 
0

3 3
(1 ) 1

2 2

n kn
kn k

n

k

C





 
   

 
 ِٕٗٚ ، :

n-k

k
0

3 5
 =

2 2

nn
k

n

k

B C


 
  

 
 

IV ) الاحتًال انشسطً و انحىادث انًستقهة : 

  :لاحتًال انشسطًا-  1
 :تعسٌف . أ

ح١ش  احزّبي ِمشف لٍٝ  ، P(اٌّخبسط)  حبدصزبْ ِٓ ِغّٛلخ الإِىب١ٔبدAٚ B ٌزىٓ   0P A  

 لذ رحممذ ٘ٛا لاحزّبي اٌزٞ ٔشِض ئ١ٌٗ ثبٌشِض A لٍّب أْ اٌحبدصخ Bئْ احزّبي رحمك اٌحبدصخ    AP B 

:    ٚ اٌّمشف وّب ٠ٍٟ        
 

 
A

P A B
P B

P A



 

:  يخال . ب

 1;1;2;3;4;5ٚ عذ وشاد راد ٌْٛ أعٛد رحًّ الأسلبَ 1;1;2;٠3حزٛٞ و١ظ لٍٝ أسثك وشاد راد ٌْٛ أث١ط رحًّ الأسلبَ   
ٔغحت ِٓ اٌى١ظ صلاس وشاد فٟ آْ ٚاحذ          

 : أحغت احزّبي اٌحٛادس اٌزب١ٌخ - 1

            A"  ٌٍْٛاٌىشاد اٌضلاس ِٓ ٔفظ ا"   ،B" اٌىشاد اٌضلاس رحًّ أسلبَ فشد٠خ " 

أحغت وً ِٓ - 2 AP B ٚ BP A ً٘،   A BP B P A  ؟

 :   انجىاب. جـ

310:  لذد اٌحبلاد اٌّّىٕخ ٟ٘ -  1 120C  

3: اٌٍْٛ ٘ٛوشاد ِٓ ٔفظ لذد اٌحبلاد اٌّٛار١خ ٌغحت صلاس  .  أ          34 6 24C C   ِٕٗٚ 
1

5
P A . 

37: رحًّ أسلبَ فشد٠خ ٘ٛوشاد لذد اٌحبلاد اٌّٛار١خ ٌغحت صلاس -  ة        35C   ِٕٗٚ 
7

24
P B . 

حغبة - 2 AP Bو  BP A : ْٔمٍُ أ 
 

 
A

P A B
P B

P A


  ٌٕحغت ،  P A B . اٌحبدصخA Bلٍٝ  ٟ٘ اٌحبدصخ اٌحصٛي

صلاس وشاد ِٓ ٔفظ اٌٍْٛ ٚ رحًّ أسلُ فشد٠خ ،  ئرْ    3 33 4 1

120 24

C C
P A B


   ومىه  

1
524

1 24

5

AP B   

 : ٚ ٌذ٠ٕب 
 

 
B

P B A
P A

P B


  ْئ   
1

24
P A B P B A   ومىه  

1
124

7 7

24

BP A   

:   ٔلاحؿ أْ              A BP B P A 

: انحىادث انًستقهة- 2

 :  1 تعسٌف . أ

 Bغ١ش ِشرجػ ثزحمك اٌحبدصخ Aئرا ٚ فمػ ئرا وبْ رحمك اٌحبدصخB  ِغزمٍخ لٓ اٌحبدصخAٔمٛي أْ حبدصخ   

ئرا ٚ فمػ ئرا وبْ B  ِغزمٍخ لٓ اٌحبدصخAحبدصخ :  ِٕٚٗ   BP A P A 
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:   ٚثّب أْ  
 

 
B

P A B
P A

P B


 .

ئرا ٚ فمػ ئرا وبْ  B  ِغزمٍخ لٓ اٌحبدصخAحبدصخ :  فاْ  

 
 

P A B
P A

P B


 

إذا و فقط إذا كاٌ   B يستقهة عٍ انحادحةAحادحة :   َتٍجة             P A B P A P B  

  :يخال           

 اٌغبثك ِغزمٍزبْ ؟ اٌّضبي اٌّم١ٕزبْ فٟ A ٚ Bً٘ اٌحبدصزبْ               

 :  انجىاب

:   ثّب أْ       
1

24
P A B ٚ   

1 7 7

5 24 120
P A P B    ْفا    :     P A B P A P B  

 اٌغبثك غ١ش ِغزمٍزبْ اٌّضبي اٌّم١ٕزبْ فٟ A ٚ Bٌحبدصزبْ : ٚل١ٍٗ          

:  2 تعسٌف . ب

Xٚ Y ِزغ١شاْ لشٛائ١بْ ِمشفبْ لٍٝ ٔفظ ِغّٛلخ الإِىب١ٔبد  
1      ٌزىٓ        2; ;...; nx x x ل١ُ اٌّزغ١ش X ٚ1 2; ;...; my y yل١ُ اٌّزغ١ش Y 

iX) ِغزملاْ لٕذِب رىْٛ اٌحبدصزبْ X ٚ Y         ٔمٛي أْ  x)  ٚ(jY y)  ًِغزمٍزبْ ِٓ أعً وi ٚ j    

1   ) ح١ش                       i n ٚ  1 j m  ) 

 :  يخال          

 اٌّزغ١ش اٌمشٛائٟ اٌزٞ ٠شًّ ِغّٛق اٌشل١ّٓ اٌّحصً ل١ٍّٙب لٍٝ اٌٛع١ٙٓ اٌم١٠ٍٛٓ Xٔشِٟ حغشٞ ٔشد ِزض١ٔٓ ،    

        ٚ Y ٠ّضً عذاؤّ٘ب    .

ً٘ اٌحبدصز١ٓ        6X  ٚ  12Y ِغزمٍز١ٓ ؟  

36 لذد اٌحبلاد اٌّّىٕخ ٘ٛ  : انجىاب       
 
 

ٌحبدصخ ا           6X اٌحصٛي لٍٝ اٌضٕبئ١بد ٟ٘         1;5 , 5;1 , 3;3 , 4;2 , 2;4
 

 : ، ئرْ  
5

6
36

P X   

اٌحبدصخ       12Y  اٌحصٛي لٍٝ اٌضٕبئ١بد ٟ٘       2;6 , 6;2 , 3;4 , ، ئرْ 3;4 
4 1

12
36 9

P Y    

اٌحبدصخ        6 12X Y  ِٕٗٚ ، 0: ٟ٘ اٌحبدصخ اٌّغزح١ٍخ =    6 12P X Y    

اٌحبدصز١ٓ: ٚل١ٍٗ       6X  ٚ  12Y  ٓغ١ش ِغزمٍز١

V  ) دستىز الاحتًالات انكهٍة  :

 : تجزئة يجًىعة.1

E n لٕصش ِكn ِغّٛلخ رعُ       ، E ِغّٛلخ أعضاء اٌّغّٛلخE 

ٔمٛي أْ   Eشىً رغضئخ ٌٍّغّٛلخدE ئرا ٚفمػ ئرا رحممذ اٌششٚغ اٌزب١ٌخ ، : 

            1 )iA  1ِك i n  

              2 )i jA A   1 ِك i n ٚ1 j n  

      3 )1 2 3 ... nA A A A E     

: دستىز الاحتًالات انكهٍة  .2

3ٌزىٓ    2 1...nA ،،A ،A ،A حٛادس احزّبلارٙب غ١ش ِمذِٚخ رشىً رغضئخ ٌٍّغّٛلخ اٌشبٍِخ .ٚPٍٝاحزّبي ِمشف ل   

B ِٓ  :  1      ٌذ٠ٕب ِٓ أعً وً حبدصخ  2( ) ( ) ( ) ..... ( )nP B P A B P A B P A B       

)        ِك ) ( ) ( )
kk k AP A B P A P B   ًأعً و ِٓ  k1  ح١ش k n  

  لاحؿ أْ اٌمبئٍخ                ;1kA B k n   رشىً رغضئخ ٌٍحبدصخ B .

   :تطثٍق .3

ثح١ش احزّبي ـٙٛس سلُ فشدٞ ٘ٛظمف ، 1;2;3;4;5;6 :ِضٚس، عذاعٟ اٌشىً ٠حًّ الأسلبَ   ٠ٍّه أ١ِٓ حغش ٔشد(1

5A

1A 2A

3A 4A
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احزّبي ـٙٛس سلُ صٚعٟ         

 1;2;3;4;5;6 يٍ الأزقاو أحسة احتًال ظهىز كم زقى        

.  وشاد ِٓ اٌٍْٛ الأحّشح أسثك وشاد ِٓ اٌٍْٛ الأث١ط ٚ عذ1Uْ ، ح١ش رعُ اٌمٍجخٞ لٍجذ1Uٚ 2Uٔمزجش ا٢ْ ( 2

 وشاد ِٓ اٌٍْٛ الأث١ط ح أسثك وشاد ِٓ اٌٍْٛ الأحّش ٚ عذ2Uث١ّٕب رعُ    

. ٠مَٛ أ١ِٓ ثاٌمبء حغش إٌشد ِشح ٚاحذح       

  1 ئرا ـٙش سلُ فشدٞ فأٗ ٠غحت ِٓ اٌمٍجخU  ٌٟوشربْ لٍٝ اٌزٛاٌٟ دْٚ ئسعبق اٌىشح اٌّغحٛثخ لجً اٌغحت اٌّٛا 

 2ئرا ـٙش سلُ صٚعٟ فأٗ ٠غحت ِٓ اٌمٍجخU وشربْ فٟ آْ ٚاحذ 

احغت احزّبي اٌحصٛي لٍٝ وشربْ ِٓ ٔفظ اٌٍْٛ          

   :حم انتطثٍق . 4

:  ٌٕعك ( 1        1 3 5P P P x  ٚ         2 4 6P P P y   

:    ٔمٍُ أْ                      1 2 3 4 5 6 1P P P P P P      

 :لٍٝئرْ ٔحصً 
2

3 3 1

x y

x y




 
، ِٕٗٚ: 

 

2

3 2 3 1

x y

y y




 

2 :أْ ، أٞ

9 1

x y

y






 :ٚل١ٍٗ 

2

9

1

9

x

y





 


 

 "  ـٙٛس سلُ صٚعٟ " 2A ٚ " ـٙٛس سلُ فشدٞ" 1A:  اٌحٛادسٔمزجش  (2

                     B"ٌٍْٛعحت وشح ث١عبء ا " ٚR "ٌٍْٛعحت وشح حّشاء ا . " 

  ْئ:           1

2
1 3 5

3
P A P P P    ٚ           2

1
2 4 6

3
P A P P P    

 

 

 :ٔغزم١ٓ ثشغشح الاحزّبلاد ٌلإعبثخ لٍٝ الأعئٍخ 

 

 

     

 

 

 حبدصخ اٌحصٛي لٍٝ وشربْ ِٓ ٔفظ اٌٍْٛ   Cٔمزجش

 : ٌذ٠ٕب      1 2P C P C A P C A     

  :   ئْ      
11 1 AP C A P A P C  ِٕٗٚ   : 1

2 3 5 2 4 14

3 5 9 5 9 45
P C A

 
      

 
   

    ٚ        
22 2 AP C A P A P C   ِٕٗٚ : 1

1 6 15 7

3 45 45 45
P C A

 
    

 
   

:       ٚل١ٍٗ   
14 7 7

45 45 15
P C    

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

  خاص بالشعب العلمية
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 أهم المعلومات

 الاحتمالات تحت المجهر

اتلِ   و   الحُلمناصية على  قفِ  ...    ق 



 

6  

 
 

 

 
 
1( :ھي كل تجربة لا یمكن توقع نتیجتھا، رغم معرفتنا لمجموعة النتائج الممكنة 
2( : ج الممكنة، ونرمز لھا عادة بــھي مجموعة النتائ   
3(  ھي كل جزء من مجموعة الإمكانیات  
4(  في حالة تساوي الاحتمال،لدینا:  

 

5(   مزودة بقانون احتمال ھي مجموعة الإمكانیاتP  

A  :من أجل كل حادثة - 0 ( ) 1P A   ، ( ) 0P و ( ) 1P  

Aإذا كانت - :حادثتان كیفیتین فان Bو     ( ) ( ) ( ) ( )P A B P A P B P A B  
Aإذا كانت - : فان) منفصلتان( حادثتان غیر متلائمتین  Bو   ( ) ( ) ( )P A B P A P B 

:فان Aالحادثة العكسیة للحادثة Aإذا كانت - ( ) 1 ( )P A P A  

Aإذا كانت - B  )معناهA جزء منB  (فان( ) ( )P A P B  

)محققة ھو العدد الحقیقي Aعلما أنّ الحادثة Bاحتمال الحادثة - )
A
P B حیث


( )

( )
( )A

P A B
P B

P A
 

-   ( ) ( ) ( )
A

P A B P A P B و  ( ) ( ) ( )
B

P A B P B P A 
حادثتان مستقلتان فان Bو Aإذا كانت -  ( ) ( ) ( )P A B P A P B  )عناهم( ) ( )

A
P B P B (  

: لتكن     مجموعة نتائج تجربة عشوائیة ونعتبر الحادثتین 9;8;7;6;5;4;3;2;1

                                       2;4;6;8A و  7;8;9B  

):أحسب الاحتمالات التالیة - )P A و( )P B و( )P A و( )P A B و( )P A B و( )AP B   

6(  
1( ! ( 1) ... 2 1n n n        

!5،  !5حسبأ:مثال 5 4 3 2 1 120                                 1:تذكر! 1 0و! 1   
2(  عدد القوائم ذاتp  عنصرا من مجموعة ذاتn ھيpn  



 

7  

3(  ویرمز لعدد الترتیبات ذاتp  عنصرا من مجموعة ذاتn عنصرا بالرمزp
nA  

حیث
 

!
!

p
n

nA
n p




 

2أحسب: مثال
5A     ،2

5
5! 5! 120 20

(5 2)! 3! 6
A    


0: تذكر                   

1 1A  1و
1 1A   

4(  نرمز لعدد التوفیقات ذاتp عنصرا من مجموعة ذاتn بالرمزp
nC  ونكتب :

 
!

! !
p

n
nC

p n p



   

2أحسب: مثال     
5C ،

 
2
5

5! 5! 120 10
2! 5 2 ! 2!.3! 12

C    


0:تذكر        1n
n nC C  1

nC n   

5(   عدد التبدیلات ھو !n

n
A n  

 یساوي) معامل الترتیب( عدد التبدیلات مع التكرار:
1 2

!
! ! ... !k

n
n n n  

 

7(   : n وpنسحب،عددان طبیعیان غیر معدومینpعنصرا من مجموعة ذاتn 
  . عنصرا

  

  

  

  

  

  

  
  

8(  
 SHIFTعن طریق إلیھامقصود بھ العاملي نصل  X!رمز ھناك
2تمثل التوفیقة، مثلا لحساب nCrخانة مكتوب علیھا ھناك

5C  : وبعد 5نضغط علىnCr  2وبعد  
تمثل الترتیبة، مثلا nCrخانة ھي نفس   SHIFTعن طریق إلیھانصل  nPrخانة مكتوب علیھا ھناك

2لحساب
5A  :وبعد 5 نضغط علىSHIFT  وبعدnPr  2وبعد   

  القانون المستعمل  السحب

   pn  على التوالي بإرجاع 

p  على التوالي دون إرجاع 
nA   

p  في آن واحد 
nC   

p  تشكیل لجنة مرفقة بمھام
nA  

  تشكیل لجنة غیر مرفقة بمھام

  )لھم نفس المھام ( 

p
nC  
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الرمز جدنوع ت ھناكnCr وnPr في خانة و  
  )تعني الجمع ' أو' )  ( تعني الضرب ' و'( في الحساب : معلومة

9(  X 
 

10(Xa وb  ،لدینا عددان حقیقیان  
( ) ( )E aX b a E X b    

2( ) ( )V aX b a V X    
( ) ( )aX b a X     

 المثلث العددي  )11
  
  

  
  
  
  
  
  

  
  

  

 

1n(عدد طبیعي  nعددان طبیعیان ، bو a : ر ثنائي الحددستو )12  (لدینا  

      
1 1 1 1

0
( ) ...

n
n p n p p n n n n n

n n n
p

a b C a b a C a b C a b b   



        

   : دستور الاحتمالات الكلیة )13
3لتكن       2 1...nA ، ،A ،A ،A حوادث احتمالاتھا غیر معدومة تشكل تجزئة للمجموعة الشاملةE   

B : 1لدینا من أجل كل حادثة        2( ) ( ) ( ) ..... ( )np B p A B p A B p A B        

)مع            ) ( ) ( )
kk k Ap A B p A p B    من أجل كلk   1حیث k n       

  King  

     

    اضيالأمل الری
  

         
  التباین    

                                         
    أو                                       

  
     

    الانحراف المعیاري  

6  5  4  3  2  1  0  
P 

   
n   

            1  0  
          1  1  1  
        1  2  1  2  
      1  3  3  1  3  
    1  4  6  4  1  4  
  1  5  10  10  5  1  5  
1  6  15  20  15  6  1  6  

1

( )
n

i i
i

E X x p


  ( )E X

( )V X

( )X

 2
1

( ) ( )
n

i i
i

V X x E X p


  
2

2

1

( ) ( )
n

i i
i

V X x p E X


 

( ) ( )X V X 

p p-1
n-1 n-1C +C

p
nC
=















 

 

 

  خاص بالشعب العلمية
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 معلومات مفيدة بنكهة خاصة

 الاحتمالات تحت المجهر













 

 

 

  خاص بالشعب العلمية
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 حصيلة ختامية شاملة

 الاحتمالات تحت المجهر

 : النّاجحين قاموس في ...

ينا  ع   تنُطقُ  يمة  ز  ه  الهاءُ   



< 
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  
 
 

 
 










 
 

 

 

 pn2n ؟ 

 

 

 

 

 

 

 

    
 

 

 

 

 pn2n ؟ 

 

  
  
  
  

 
 

1n2n 

1 2n n 

1 2n n 
 

A  P A   

A     1P A P A   

AB     
 B

P A B
P A

P B



 

      P A B P A P B   

             

p 

 

 
 

 
!

!
p

n
nA

n p




 
 

 

 
 n p

n 

n p

 
!

! !
p

n
nC

p n p




p 

 

 

 

pn
 

 
n p 
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 ��� �� ����)� !���Q� /����)�# ����5 �� �)��% 2
5C 

"� ��� �"# �� /�����Q�� +2
5C. 

�� ���� �2�� 
) 
���2��: 

 
2 3

1 1 1 1 1
. 1 1 1

3 3 3 3 3

1 1
1

3 3

p
   = − − −   
   

   = −   
   

 

�"# :  ( )
2 3

2
5

1 1
1

3 3
p B C

   = −   
   

 

         ( ) 640p B = 

����): 
 !��
�n
���� !���Q� . 
 �)��A�� �2�� !���Q� �� '���2� 
���2� ?�2 p �� :

/�!���Q�� 
NQ !�I��. 
 �)��B ?�2��  " ?�2��A 8�2�� K ��*��� >!� ." 

�����:  ( ) ( )1
n kk k

np B C p p
−= − 

*�+(�: 
8����� ��!���� �� �
����� ���!��� J1�. 

��/�+�� (���
�: 
 (��
�)1:( 

 0�� (��2� 8���52 ,4 ,3N R B. 
 ���P� <2��3 ��!&��� +"� ��
�� 8���5�� �� /�!) 6 /�!� 

��!&� 
) �
� /�!)�� A�&!# 7�. 
	 0�� 
�52�� 
���2� �� �� 3 ����� J1� �� /�!) 4 

*��� /�!�T�� 
 ��	
 

	 �)�� A ?�2��  " 0�� 
�52��3 ����� J1� �� /�!) 
 >�2�� ��2� ��." 

�����  ( )
3 3
3 4

3
9

5

84

C C
p A

C

+= = 

	 �)�� B ?�2��  " 0�� 
�52��3 ����� J1� �� /�!) 4 
 ��*��� /�!�." 

 ?�2��B ��
�  " ?�2��A 8�2�� 4 /�!� ." 
�"#: 
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( ) ( ) ( )( )

( )

6 444
6

4 2
4
6

1

5 79

84 84

p B C p A p A

p B C

−
= −

   =    
   

 

 (��
�)2:( 
 0�� (��2� 8���52 ,4 ,3N R B 

 
N2��� 7����� <2��68���5�� �� /�!) . 
T��*��� ���!� ��!�2 >!) 0�� 
�52�� 
���2� �� �� 

 ��	
 
 �)��A ?�2��  " >�2�� ��2� �� ��!�2 >!) 0�� 
�52�� " 

�����:  ( ) 4

9
p A = 

 �)��B ?�2��  " ��*��� ���!� ��!�2 >!) 0�� 
�52��" 
     B ��
�  " ?�2��A�  ��*��� ���!� 8�2�." 

�"# : ( ) ( ) ( )( )6 222
6 1p B C p A p A

−
= − 

    ( )
2 4

2
6

4 5

9 9
p B C

   =    
   

   

 

 (��
�)3:( 
G�� ���5# 0�� �!��� ��!. 

�� >�2�� ���� �� G���� ���5# 
���2� :
2

3
p = 

 G���� ���5# 
���2� �� ��6 �
� /�!� 20T����  
 ��	
 
 �)��A ?�2��  " >�2�� ���� �� G���� ���5#." 

�����:  ( ) 2

3
p A = 

 �)��B ?�2��  " G���� ���5#6 /�!� ." 
     B ��
�  " ?�2��A 8�2�� 6 ��*��� /�!� ." 

�"#  ( )
6 14

6
20

2 2
. 1

3 3
p B C

   = −   
   

 

       ( )
6 14

6
20

2 1

3 3
p B C

   =    
   

 

 

 (��
�)4:( 
 ������ :����� �� !�&� >!��B� < �!� ����20. 

 �� ���&�� !&���� < �!��� �&� �)� 
���2�� >!��B 
) ��
2

5
p = 

 < < �!��� �� 10/�!��B  . ��)� �)� 
���2�� �� ��
�!��� �&� �  < 6!�&� . 

 ��	
 
 �)��A ?�2��  " >�2�� >!��B �� !&���� �&� < �!���" 

�����   ( ) 2

5
p A = 

 �)��B ?�2��  " �&� < �!���6 !.
�� /�!��B�� �� !�&� " 
     B ��
� " ?�2�� A 8�2�� 6 ��*��� /�!� " 

�"#:  ( )
6 4

6
10

2 2
. 1

5 5
p B C

   = −   
   

 

       ( )
6 4

6
10

2 3

5 5
p B C

   =    
   

 

 

 (��
�)5:( 
 0�� 8���5 (��2�4 � ��!�2 /�!) 3��!*Q /�!) . 

8���5�� �� >�2�� >!) <2��. 
 * � �� ��� �� ���!) ���P� <2�� ��!�2 /��) �"#/�!)��. 
 * ��� �� ���!) 
N2# ����� 7����� <2�� ��!*Q /��) �"#

/�!)�� � ��. 
1 ((aT��)���� /��2�� ��� �� ��  

   (b 0�� 
�52�� 
���2� <�2� 3����� J1� �� /�!) . 
 (2 �� ��� :��*��� ����!*Q ���!) 0�� ���52 '�% ����� �"#

*Q ���2���� 0��9� >!)�� ��)� �)� 
���2��T��! 
 ��	
 
1 ( < ����)�# 
)� B�!�( ),x y ?�2 x ��2��� �&��� 

 � 0��9�y����,�� ��2��� �&��� . 
(a �)�� Ω/����)�6� ��) . 

�� ���)� ��)���� /��2��: 
	��� /��2��  ��2��� �� ��!�2 >!) 0�� ���� 
52� �

�� ������ 0��9� :  2
64. 4 15 60C = × = 

	 ��2��� �� ��!*Q >!) 0�� ���� 
52� ���� /��2�� 
�� ������ 0��9�:  3 6 5 90× × = 

'���: 
   150CardΩ = 

(b �)�� A2��  ?� " 0�� 
�52��3 ����� J1� �� /�!) " 

 A 0�� 
�52�� ��
� ( ), 2R R �% 

( )( ), ,V V V 

 �"#: 

  
( )

( )

2
3
2
6

4 3 2 1
. . .

7 7 6 5

1

7

C
p A

C

p A

 = +  
 

=
 

2 ( �)��B ?�2��  " 0�� 
�52��2V ��*��� ." 
 �)��   C ?�2��  " ��!*Q 0��9� >!)��" 

 �� <������ 
���2��( )p C B 

�����   ( ) ( )
( )

p C B
p C B

p B
=

∩
 

	 ����� B C∩ ��
� ( )( ), ,V V R �% ( )( ), ,V R V  

�"#:  ( ) 3 2 4 3 4 2
. . . .

7 6 5 7 6 5
p B C = +∩ 

         
3 2 4 8

2. . .
7 6 5 35
 = = 
 
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	 ?�2�� B ��
� ( )( ), ,V V R �% ( )( ), ,V R V �% 

{ }( ), 2R V. 

�"#:  ( )
2
3
2
6

8 4 12
.

35 7 35

C
p B

C
= + = 

'���:  ( ) 8 2

12 3
p C B = = 

 
 
 
 
  
 

 
 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


